COURS GALILEE SPECIALITE MATHEMATIQUES PREMIERE 2020

Correction Controle 1

Exercice 1 :

1. Déterminons une équation cartésienne de la droite d; passant par le point A(—2;5)

et de vecteur directeur 6

Soit dy : ax +by +c=0oua,b,ceR.

Ona: o (—56) qui est un vecteur directeur de d; donc d; : —6x — 5y +¢c =10
A€ dyalors —6x4 —5ya+c=056x(=2)+5x5+c=0douc=13.
Par conséquent; d; : —6x — 5y +13=0o0ud; : 62+ 5y — 13 =0

2. Déterminons le coefficient directeur de la droite d;
On a: dy : 6z +5y—13=0

6r +5y —13=0% by = —62 + 13

S Y= _696 + 13
V=577
—6 13 ) . 1 . .
y = ?.CE + = est une équation réduite de d; donc le coefficient directeur de la

droite d; est —

3. Equation cartésienne de la droite dy passant pas les points B(—5;2) et C(5;4)
Soit M (x,y) un point de la droite ds.

Le vecteur BC' est un vecteur directeur de la droite dy et est colinéaire au vecteur

BM.

On a: B? (120) et B_]\>4 <§i_;>
— —

BC et BM sont colinéaires done det(BM, ﬁ) = 0.

—
det(BM,BC) = 0 & 2(x +5) — 10(y — 2) = 0
=2 — 10y +30 =0

Doudy:2x — 10y +30 =0
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4. Déterminons I’équation réduite de la droite ds.
On a de ce qui précede, ds : 20 — 10y + 30 =0

2z — 10y + 30 =0 & 10y = 22 + 30

1
@y:gx+3

1
Dou y = =T + 3 est 'équation réduite de la droite ds

5. Montrons que les droites d; et dy sont sécantes:

—6 13 1
Ona:dlzy:?x%—getdg:y:gx—i-?)

—6
Le coefficient directeur de d; est — = qui est différent du coefficient directeur de

1
dy qui est —; d’ou les droites d; et do sont sécantes

Calculons les coordonnées de leur point d’intersection.
Soit I(x,y) le point d’intersection des droites d; et ds. Les coordonnées de I sont
6xr+ S5y —13=01L,

solution du systeme d’équations:
20 — 10y +30 =0 Ly

1 1
De Lyona: y = 3x+3 et remplacant y dans L, on obtient: 6x-+5 (gx + 3) —13 =

—2
0<:>7x—|—2:()doncx:7.

1 =2 103
On obtient par suite y = R X — 4+ 3 donc y = —.

2 103 ! »
Dou I | -2 —2
o (7’35)

Exercice 2 :

Soient d la droite passant par le point A(0; —3) de vecteur directeur o (:;) et le point
M (z;y) tel que M € d.
T
1. Montrons que det(AM, V) = —2z + 5y + 15.

onae 10 (7 Yo7 ()

det(AM, 7_)): —22 4 5(y + 3)
Dot det(AM, V') = —2x + 5y + 15.

2. Déduisons une équation cartésienne de d.
La droite d passe par le point A et de vecteur directeur o alors pour tout M (x,y) €
d; det(m, ) =0
Or de la question précédente, det(m, 7) = —-2rx+5y+15
On en déduit alors que; d : —2x + 5y + 15 =10

3. Vérifions si le point B(3; —2) appartient a la droite d.
Si B € dalors —2xg + 5y + 15 =0
Calculons —2xg + byp + 15
—2xp+5yp+15=—-2x3+5(-2)+15=—-1#0
—2xp + byp + 15 # 0 d’out le point B n’appartient pas a d.

Cont.
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4. Calculons les coordonnées du point d’intersection de d et de ’axe des ordonnées.
L’équation de I’axe des ordonnées est: x = 0
Les coordonnées du point d’intersection de d et de ’axe des ordonnées est le couple
i =0 L1
—2x+5y+15=0 Lo
Par substitution de L; dans Ly on obtient: 5y + 15 = 0 donc y = —3
D’ou le point d’intersection de d et de ’axe des ordonnées est le point de coordonnées
(0,-3).

solution du systeme:

Exercice 3 :

Soint la fonction définie sur R par f(z) = —2? + z + 2

1. Résolvons 'équation f(z) = 0.
fl@)=0& -2 +2+2=0
Soit A le discriminant de cette équation.
A=1*-4(-1)(2)=9
A=3

A > 0 donc I'équation a deux solutions réelles distinctes:

-1-3 —1+3
T = — =2et axy = — =—-1
D’ou 'équation f(z) = 0 admet deux solutions réelles distinctes: 1 = 2 et 9 = —1

2. Résolvons 'équation f(x) = 3.

flx)=3& —2*+r+2=3
& -—r*+r—-1=0

Soit A le discriminant de cette équation.

A =12 —4(-1)(-1)
A=-3

A < 0 donc I'équation n’admet pas de solutions réelles.
D’ou I’équation f(x) = 3 n’admet pas de solutions réelles.

Exercice 4 :

1. Associons & chacune des donctions f et g la courbe représentative correspondante
en justifiant.
Sur la représentation, la courbe C; passe par le point O(0,0).
Ona: f(0)=(0+1)2-1=0et g(0) =—-2(02—-3x0+2=2.
Ainsi, la courbe C] est la courbe représentative de la fonction f et par conséquent
la courbe C} est celle de la fonction g.

2. Déterminons par le calcul la forme canonique de g(z).
La forme canonique de g(z) = —22? + 3z + 2 est sous la forme de: a(x —a)? + § ou

Cont.
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b
a:—2—etﬁ:f(oz)aveca:—Z,b:3etc:2.
a

Calculons « et 3:

B 3 _3
T
3
5=f(1)
3\ 3
25
)

2
2
D'ou g(z) = —2 (3: - 2) + ;

3. (a) Montrons que calculer les coordonnées des points d’intersection des courbes Cy
et Oy revient a résoudre 'équation 322 + 5x — 2 = 0.
Il y a intersection des courbes C; et Cy lorsque f(z) = g(x).

flz)=glzx) = (x+1)?—1=—-22" - 3242
sS4+ 204+1-14222432—-2=0
=322 41520 -2=0

D’ou le résultat

(b) Déduisons les coordonnées des points d’intersection de C et Cs.
Pour cela résolvons 1'équation 322 + 52 — 2 =0
Soit A le discriminant de cette équation.

A = 5% —4(3)(—2) = 49
A=T?

A > 0 alors I'équation a deux solutions réelles distinctes:

—5+7 1 —5—-7
Ty = =—et 19 =

6 3 6

=2

1
Ainsi, I'équation 322 4+ 5z — 2 = 0 a deux solutions réelles distinctes : z; = 3

et 19 = —2. . -
Par suite: f(z1) = f<§) =3 et f(z2) = f(—2) =0.

D’o1 les points d’intersections de Cy et C sont les points de coordonnées:(—2, 0)

17
et | =, =
(33)

The End.



